
บทที่ 4

ผลการวิจัย
การวิจัยในครั้งนี้มีวัตถุประสงค เพื่อหาแนวทางในการพัฒนาการเรียนการสอนวิชา

คณิตศาสตร  เร่ือง  ฟงกชันตรีโกณมิติ  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  4  ที่ทําใหนักเรียนมีความรู    
ความเขาใจในมโนมติของฟงกชันตรีโกณมิติ สามารถคิดคํานวณและนําความรูเรื่องฟงกชัน
ตรีโกณมิติไปชวยในการแกปญหาได

จากการออกแบบกิจกรรมการเรียนการสอนเร่ืองฟงกชันตรีโกณมิติและนําไปใชสอน
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 4/1 โรงเรียนแมแจม อําเภอแมแจม จังหวัดเชียงใหม ในลักษณะของ
การวิจัยเชิงปฏิบัติการในชั้นเรียนครั้งนี้สามารถสรุปเปนแนวทางในการจัดกิจกรรมการเรียน 
การสอนเรื่องฟงกชันตรีโกณมิติ ไดดังนี้

1. เปล่ียนแปลงการจัดลําดับเนื้อหาในการสอน
การจัดลําดับเนื้อหาในการเรียนการสอนเรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิติ เร่ิมจากเนื้อหา  

อัตราสวนตรีโกณมิติของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากซึ่งเปนความรูที่ตอเนื่องจากความรูเดิมของ     
นักเรียนที่เคยเรียนมาแลวในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 แลวจึงใหเรียนรูฟงกชันตรีโกณมิติของ
มุมในตําแหนงมาตรฐานซึ่งเปนการหมุนมุมรอบจุดกําเนิดของระบบพิกัดฉาก เมื่อนักเรียนมี
ความรู ความเขาใจในฟงกชันตรีโกณมิติของมุมในตําแหนงมาตรฐาน มีทักษะในการคิดคํานวณ 
และนําความรูที่ไดไปประยุกตใชไดแลวใหนักเรียนไดเรียนรูถึงฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวน
จริงโดยอาศัยความสัมพันธระหวางความยาวของสวนโคงของวงกลมหนึ่งหนวยที่รองรับมุมใน
ตําแหนงมาตรฐานในระบบเรเดียน แลวจึงใหเรียนตารางคาฟงกชันตรีโกณและกราฟของ
ฟงกชันตรีโกณมิติ

2. สรางเอกสารประกอบการเรียนการสอนขึ้นมาใชแทนหนังสือเรียน
เอกสารประกอบการเรียนการสอนที่สรางขึน้มาใหมตองใหสอดคลองกบัลําดบัเนือ้หา

ที่กําหนดในขอ 1 ซ่ึงในเอกสารประกอบไปดวย ใบความรู  ตัวอยาง ใบงาน เอกสารฝกทักษะ 
และแบบฝกหัด
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3. จัดกิจกรรมการเรียนการสอนที่เนนผูเรียนเปนสําคัญ
การจัดกิจกรรมการเรียนการสอนมุงเนนใหนักเรียนไดสรุปสาระสําคัญในมโนมติ

ของเนือ้หาตางๆ ดวยตนเอง จากการใชกระบวนการสรางมโนมต ิวธีิสอนแบบบรรยาย  แบบอปุนยั  
แบบนิรนัย  กระบวนการกลุมสัมพันธ  และการใชคําถามนํา เชน ใหนักเรียนสังเกตลักษณะของ
กราฟของฟงกชันไซน  และโคไซน  เพื่อใหนักเรียนสรุปถึงลักษณะของกราฟทั้งคูดวยตนเอง 
เปนตน

4. ใชการฝกทักษะยอยเปนสวนหนึ่งของกิจกรรมการเรียนการสอนในชั้นเรียน
เมื่อนักเรียนไดเรียนรูในแตละเนื้อหาแลวจะใหฝกทักษะยอยทีละทักษะทันที เพื่อให  

นักเรียนมีความรูความเขาใจในมโนมติของเนื้อหานั้น และมีทักษะในการคิดคํานวณเพียงพอที่
จะนาํไปประยกุตใชในการแกปญหาในขณะทาํแบบฝกหดั เชน เมือ่ใหนยิามของฟงกชันตรโีกณมติิ
ของมุมในตําแหนงมาตรฐานโดยอาศัยพิกัดของจุดบนดานสิ้นสุดของมุมแลวจะใหฝกทักษะ 
การหาคาของฟงกชันตรีโกณมิติของมุมเดิมแตเปล่ียนจุดบนดานสิ้นสุดของมุมเปนจุดอื่นอีก จน
นักเรียนสามารถหาคาฟงกชันตรีโกณมิติของมุมนั้นไดทุกตําแหนงของจุด และสรุปไดวาไมวา
พิกัดของจุดจะอยู ณ ตําแหนงใดของดานสิ้นสุดของมุมเดียวกัน คาฟงกชันตรีโกณมิติของมุมมุม
นั้นจะมีคาเทากัน สวนแบบฝกหัดซึ่งมักตองอาศัยหลายๆทักษะในการแกปญหาและมีความยาก
งายหลายระดับ ใหนักเรียนทํานอกชั้นเรียนเพื่อใหทุกคนมีอิสระในการฝกตามความสามารถ
ของตน

5. สรางตารางคาฟงกชันตรีโกณมิติขึ้นมาใหม
ตารางคาฟงกชันตรีโกณมิติที่สรางขึ้นใหมนี้จะแสดงคาฟงกชันตรีโกณมิติของมุม

เรียงลําดบัจาก 0 องศาหรือ 0 เรเดยีนถึง 90 องศาหรือ 1.5708 เรเดยีน จากบนลงลางทัง้ 6 ฟงกชนั
เพือ่ใชแทนตารางในแบบเรยีนทีม่ขีัน้ตอนการอานคาของฟงกชนัคอนขางยุงยาก และเพือ่ใหตวัเลข
ในตารางมีความถูกตองเช่ือถือไดจึงไดใชวิธีเขียนคําสั่งใหคอมพิวเตอรคํานวณให

6. ใชการประเมินตามสภาพจริงในระหวางการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน
การประเมินตามสภาพจริงที่ใชในระหวางการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนมีหลาย

รูปแบบ  เชน การสงัเกตการทาํกจิกรรมรวมกนัในชัน้เรยีน  การตอบคาํถาม การฝกทกัษะ การตรวจ
เอกสารฝกทักษะ ใบงาน และเอกสารฝกหัด ใชการสัมภาษณเมื่อนักเรียนมีปญหาในการจัด    
กิจกรรมการเรียนการสอนในแตละเนื้อหา การอานบันทึกการเรียนรูของนักเรียนในแตละวงจร
เพื่อใหทราบถึงความรูที่นักเรียนไดรับ ปญหาที่เกิดขึ้นกับนักเรียน และขอเสนอแนะในการจัด
กิจกรรมการเรียนการสอนในครั้งตอไป
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จากการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน เร่ือง ฟงกชันตรีโกณมิติ ตามแนวทางที่กําหนด
ไวขางตน ทําใหนักเรียนมีความรู ความเขาใจในมโนมติของฟงกชันตรีโกณมิติ สามารถคิด
คํานวณและนําความรูเร่ืองฟงกชันตรีโกณมิติไปชวยในการแกปญหาได ซ่ึงสามารถสรุปไดดังนี้

1. นักเรียนประมาณ 85% มีความรูความเขาใจที่ถูกตองในมโนมติของอัตราสวน
ตรีโกณมิติ ดูไดจากการตอบคําถามเมื่อกําหนดรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่กําหนดขนาดของมุม
แหลมในสามเหลี่ยมใหหนึ่งมุม และกําหนดความยาวดานของสามเหลี่ยมให 2 ดาน นักเรียน
เกือบทั้งหองสามารถหาความยาวดานที่เหลือไดยางรวดเร็ว และบอกอัตราสวนตรีโกณมิติของ
มุมที่กําหนดไดถูกตอง อีกทั้งยังสามารถสรุปสูตรอัตราสวนตรีโกณมิตขิองมุมในสามเหลี่ยมมุม
ฉากไดอยางถูกตอง และสามารถแกปญหาเกี่ยวกับดานและมุมของสามเหลี่ยมไดอยางถูกตอง

2. นักเรียนประมาณ 85% มีความรูความเขาใจที่ถูกตองในมโนมติของฟงกชัน
ตรีโกณมิติของมุมในตําแหนงมาตรฐาน ดูไดจากการที่นักเรียนเกือบทั้งหองสามารถตอบคําถาม
เกี่ยวกับฟงกชันตรีโกณมิติของมุมในตําแหนงมาตรฐานในชั้นเรียนไดถูกตอง สามารถเขียน
แผนภาพสรุปคาฟงกชันตรีโกณมิติของมุมในตําแหนงมาตรฐานและสรุปสูตรตลอดจนเปรียบ
เทียบคาฟงกชันของมมุในตาํแหนงมาตรฐานทีม่กีารวดัมมุในทศิทางทวนเขม็นาฬกิาและตามเขม็
นาฬกิาไดถูกตอง

3. นักเรียนประมาณ 80% มีความรูความเขาใจที่ถูกตองในมโนมติของฟงกชัน
ตรีโกณมิติของจํานวนจริง ดูไดจากเมื่อกําหนดรูปวงกลมหนึ่งหนวยและพิกัดของจุดบนเสน   
รอบวงให นักเรียนสามารถบอกความยาวของสวนโคงไดถูกตอง และเมื่อกําหนดความยาวสวน
โคงใหนักเรียนก็สามารถบอกพิกัดของจุดปลายสวนโคงได และสามารถสรุปไดวาพิกัดของจุด
ปลายสวนโคงไดมาจากคาฟงกชันโคไซน และ คาฟงกชันไซน รวมทั้งสรุปสูตรในการหาคา
ฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริงไดอยางถูกตอง

4. นักเรียนประมาณ 85% มีทักษะการคิดคํานวณหาคาอัตราสวนตรีโกณมิติของ
สามเหลี่ยมมุมฉากอยูในระดับดีมาก ดูไดจากการฝกทักษะการหาความยาวของดานที่เหลือของ
สามเหลี่ยมมุมฉากในชั้นเรียนและการลงมือปฏิบัติในการวัดระยะทางและความสูงของสิ่งของ
รอบๆตัว ซ่ึงนักเรียนทุกกลุมสามารถหาความยาวของดานที่เหลือของสามเหลี่ยมและหาอัตรา
สวนตรีโกณมิติออกมาไดถูกตองทุกกลุม

5. นักเรียนประมาณ 78% มีทักษะการคิดคํานวณหาคาฟงกชันตรีโกณมิติของมุมใน
ตําแหนงมาตรฐาน ของมุมในระบบเรเดียน และนักเรียนประมาณ 80% หาคาฟงกชันตรีโกณมิติ
ของมุมที่นอยกวา 0 องศา หรือมากกวา 360 องศา ไดในระดับดี โดยนักเรียนสามารถหาคา
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ฟงกชันตรีโกณมิติของมุมในตําแหนงมาตรฐานจากการใชนิยามไดถูกตอง กระจายมุม เขียน
ฟงกชันตรีโกณมิติของมุมที่มีขนาดอยูระหวาง 0 องศา ถึง 90 องศา และหาคาฟงกชันตรีโกณมิติ
ของมุมเหลานั้นไดถูกตอง และสามารถหาคาฟงกชันตรีโกณมิติของมุมที่มากกวา 90 องศา หรือ 
นอยกวา 0 องศา หรือ มากกวา 360 องศาไดถูกตอง

6. นักเรียนประมาณ 75% มีทักษะการคิดคํานวณหาคาฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวน
จรงิไดในระดบัด ี ดไูดจากนกัเรยีนสามารถหาคาฟงกชันตรโีกณมติขิองจาํนวนจรงิในแบบฝกทกัษะ
และแบบฝกหัดไดถูกตองเกือบทุกขอ และสามารถคิดคํานวณหาจุดปลายสวนโคงเมื่อกําหนด
ความยาวสวนโคงใหไดถูกตอง

7. นักเรียนประมาณ 85% มีทักษะการคิดคํานวณหาคาฟงกชันตรีโกณมิติจากตาราง
ไดในระดับดีมาก ดูไดจากนักเรียนสามารถหาคาฟงกชันตรีโกณมิติของมุมที่ไมไดกําหนดไวใน
ตารางไดถูกตองเกือบทุกขอ

8. นักเรียนสามารถนําความรูเร่ืองอัตราสวนตรีโกณมิติไปใชในการแกปญหาเกี่ยว
กับสามเหลี่ยมมุมฉากไดในระดับที่ดีมาก โดยท่ีนักเรียนประมาณ 90% สามารถแสดงวิธีหา
ความสูงของอาคารเรียน เสาธง หอประชุม ตนไม  บานของนักเรียน และ ความยาวเชือกที่ใช        
ชักธงชาติไดถูกตอง

9. นักเรียนสามารถนําความรูเกี่ยวกับตารางคาฟงกชันตรีโกณมิติไปชวยหาคา
ฟงกชันตรีโกณมิติของมุมที่ไมไดกําหนดไวในตารางไดในระดับที่ดี โดยที่นักเรียนเกือบทั้งหอง
ทําแบบฝกหัดเกี่ยวกับการหาคาฟงกชันตรีโกณมิติของมุมที่ไมไดกําหนดไวในตาราง นักเรียน
สามารถหาคาฟงกชันตรีโกณมิติของมุมจากตารางไดถูกตอง

10.นักเรียนสามารถนําความรูเร่ืองฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริงชวยในการเขียน
กราฟของฟงกชนัตรโีกณมติ ิพรอมทัง้บอกลกัษณะของกราฟ  แอมพลิจดู และความยาวใน 1 คาบ
ไดในระดับดีมาก โดยท่ีนักเรียนทุกคนชวยกันตอบคําถามในเอกสารตามกลุมของตัวเองได    
ถูกตอง และสามารถเขียนกราฟของฟงกชันตรีโกณมิติ บอกลักษณะของกราฟ แอมพลิจูด และ
ความยาวใน 1 คาบ ไดถูกตอง

11.จากการทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรยีนทัง้หมดหลงัจากทีเ่รียนครบทัง้ 20 คาบ 
พบวา มจีาํนวนนกัเรยีนประมาณ 21% ของทัง้หอง สอบไดคะแนนเปนครึง่ของคะแนนเตม็ซ่ึงแม
จะคอนขางนอยแตกสู็งกวาปทีผ่าน ๆ มาทีม่นีกัเรยีนสอบผานเกณฑประมาณ 15% ของนกัเรยีน       
ทัง้หอง
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