
บทที่ 2 
หลักการและทฤษฎี 

 
2.1 ลักษณะของปญหา 
 

สกรูอิมแพลนทขนาดเล็กเปนอุปกรณที่ไดพัฒนามาจากรากเทียม  ดวยการทําใหมีขนาดเล็กลง
และนํามาใชฝงลงบนกระดูกฟนกรามเพื่อทําหนาที่เปนหลักยึดในการจัดฟนแทนฟนกรามดานใน   โดย
มีจุดประสงคเพื่อขจัดปญหาการเคลื่อนตัวของฟนกรามดานในที่ทําหนาที่เปนหลักยึดในการจัดฟน
แบบเดิม  ดังท่ีไดกลาวมาแลวในบทที่ 1    จากลักษณะการใชงานดังกลาว  สกรูอิมแพลนทขนาดเล็กนี้
จะมีลักษณะพฤติกรรมแบบคานยื่น (Cantilever)    โดยภาระที่มากระทําจะเปนแรงดึงขนาด 0.4905 
นิวตัน (50กรัม)  ซ่ึงเปนขนาดของแรงดึงที่ใชในการจัดฟนทั่วไป   จากลักษณะของปญหาดังกลาว     
ในการวิจัยนี้จะแบงขั้นตอนการวิเคราะหปญหาออกเปน 2 ขั้นตอนดังนี้  คือ  

1.  ทําการเปรียบเทียบผลการวิเคราะหดวยระเบียบวิธีไฟไนทอีลีเมนทกับสมการทาง
คณิตศาสตร   โดยจะกําหนดใหกระดูกในแบบจําลองไฟไนทอีลิเมนทที่สกรูอิมแพลนทขนาดเล็กฝงตัว
อยูนั้นเปนวัสดุแข็งเกร็ง (Rigid Body)   ซ่ึงจะทําใหสกรูอิมแพลนทขนาดเล็กในแบบจําลองไฟไนท-  
อีลิเมนทนั้นมีพฤติกรรมแบบคานยื่น (Cantilever) และสามารถนํามาเปรียบเทียบกับสมการทาง
คณิตศาสตรที่มีอยูได 

2.  เมื่อไดทําการยืนยัน ความถูกตองของแบบจําลองในขั้นตอนที่ 1 แลว    ขั้นตอนตอไปคือ
การทําการปรับเปลี่ยนคาคุณสมบัติของกระดูกใหเปนไปตามคุณสมบัติของกระดูกจริงที่ไดมีการศึกษา
มากอนหนานี้  ดังแสดงไวในตารางที่ 3.1 (Haldun Iplikcioglu and Kivanc Akca ,2001)   ซ่ึงใน
ขั้นตอนนี้จะไดทําการปรับเปลี่ยนคาตัวแปรที่ตองการจะทําการศึกษา     เพื่อท่ีจะไดเขาใจถึงผลกระทบ
ของตัวแปรตางๆที่มีผลกระทบตอการกระจายความเคนในสกรูอิมแพลนทขนาดเล็กและกระดูกบริเวณ
โดยรอบตอไป 
 
 
 
 
 
 
 
 

รูป 2.1 ลักษณะภาระที่กระทาํกับสกรูอิมแพลนทขนาดเล็ก 
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2.2 การหาคาความเคนดดัสงูสุดดวยสมการทางคณติศาสตร 
 
 จากลักษณะของปญหาดังที่ไดกลาวมาแลว  เมื่อทําการทดลองวิเคราะหดวยระเบียบวิธีไฟไนท-
อีลิเมนท    จะพบวาคาความเคนดัดสูงสุดที่เกิดขึ้นในสกรูอิมแพลนทขนาดเล็ก   จะเกิดขึ้นที่บริเวณสวน
คอของสกรูอิมแพลนทขนาดเล็กดานใกลกับผิวของกระดูก  ดังแสดงในรูปที่ 2.2  ดังนั้นในการ
ตรวจสอบความถูกตองของแบบจําลองวิธีไฟไนทอีลิเมนท    โดยการเปรียบเทียบผลที่ไดจากการ
วิเคราะหดวยระเบียบวิธีไฟไนทอีลิเมนทกับผลที่ไดจากการคํานวณดวยสมการทางคณิตศาสตร   จะ
สามารถทําไดโดยการใชทฤษฎีความยืดหยุนคํานวณหาความเคนดัดสูงสุดที่เกิดขึ้นในคานยื่นหนาตัด
วงกลมและนําคาที่ไดไปคูณดวยคาความเขมของหนวยแรง (Stress Concentration Factor) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

รูป  2.2  แสดงตําแหนงทีเ่กิดความเคนดดัสูงสุดที่เกิดขึ้นในสกรูอิมแพลนทขนาดเล็ก 
 
 2.2.1ทฤษฎีความยืดหยุน (Timoshenko and Goodier, 1970) 

 จากลักษณะของปญหาพบวาการหาคาความเคนดัดสูงสุดที่เกิดขึ้นโดยอาศัยทฤษฎีความยดืหยุน
นั้นสามารถพิจารณาในรูปแบบ 2 มิติได  ดังแสดงในรูป 2.3  โดยการกําหนดฟงกชันความเคน (Stress 

function) ที่สอดคลองกับสมการควบคุม คือ  
 สมการสมดุล 
  
       
 
      (2.1) 
 
 

ตําแหนงทีเ่กิดความเคนดดัสูงสุด 
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เมื่อ X  และ Y  คือ  องคประกอบของภาระเนื่องจากน้ําหนักของตัววัตถุเองในแนวแกน x และ y 
ตามลําดับ 
 สมการความเขากันไดของความเครียด  
          
                                                                                                                                                            (2.2)              
 
 
จากเงื่อนไขที่จะตองสอดคลองกับสมการควบคุมขางตน  ในกรณีที่ทําการศึกษานี้จะพบวาฟงกชันความ
เคนรูปแบบหนึ่งที่มีความสอดคลองกับเงื่อนไขของสมการควบคุม   จะเปนสมการในรูปของสมการ  
พหุนาม (Polynomial)  คือ 

      (2.3) 
 

เมื่อ 1a และ 2a คือคาคงที่  ดังนั้นจากฟงกชันความเคนที่กําหนดจะไดองคประกอบความเคน คือ 
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คาคงที่  1a   และ   2a   จะสามารถหาคาไดจากสภาวะเงื่อนไขขอบ(Boundary condition) ซ่ึงสําหรับ
กรณีศึกษานี้จะพบวาเงื่อนไขขอบ คือ 
 
ที่ x = 0 คาความเคนดัดเทากบั 0 
      (2.5) 
 
ที่ x = L คาความเคนดัดเทากบั PL        
                                                                                                                                                            (2.6) 
 
ที่ x = L แรงเฉือนเทากับ P             
                                                                                                                                                            (2.7) 
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ที่ y = r±  ความเคนในแนวแกน y และความเคนเฉือนมีคาเทากับ 0 
 
        (2.8) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

รูป 2.3 รูปแผนผังอิสระของคานยื่น 

 
จากสภาวะเงื่อนไขขอบที่ y = r±   จะไดวา 

 
          (2.9) 

 
และจากสภาวะเงื่อนไขขอบที่ x = L จะไดวา 
 
 
 
   
      (2.10) 
 
ดังนั้นจากสมการที่ (2.9) และ (2.10) จะไดวา 
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แทนคา 1a และ 2a  ที่ไดลงในสมการองคประกอบความเคน (2.4) จะได 
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สมการที่ (2.13) จะนําไปหาคาความเคนดัดสูงสุดที่เกิดขึ้นโดยการแทนที่คา x และ y ที่
ตําแหนงที่เกิดคาความเคนดัดสูงสุด   ดังแสดงในรูปที่ 2.2 และนําไปคูณกับคาความเขมของหนวยแรง
เพื่อนําไปเปรียบเทียบกับคาความเคนดัดสูงสุดที่ไดจากการวิเคราะหดวยระเบียบวิธีไฟไนทอีลิเมนท 

 
 2.2.2 ความเคนหนาแนน (มนตรี พิรุณเกษตร, 2539) 
 ปกติแทงวัสดุที่มีหนาตัดคงที่ เมื่อรับภาระหรือแรงขนาดคงที่เราจะสมมุติใหการกระจายความ
เคนคงที่ตลอดทั้งหนาตัดนั้น  ถาขนาดของหนาตัดมีการเปลี่ยนแปลง เชน การทําเปนรอง การเจาะรู
หรือการโคงลบมุม (Fillet)   การกระจายความเคนบนหนาตัดตรงตําแหนงที่มีการเปลี่ยนแปลงจะมีการ
กระจายความเคนที่ไมสม่ําเสมอ   ผลของความไมตอเนื่องของหนาตัดของวัสดุจะทําใหเกิดความเคน
หนาแนนซึ่งแสดงใหเห็นเปนการไหลของความเคนไดดังรูปที่ 2.4 
 

 
รูป 2.4 ความเคนหนาแนนเกิดขึ้นเมื่อขนาดของหนาตัดเกิดการเปลี่ยนแปลง 

ที่มา : มนตรี พิรุณเกษตร,กลศาสตรของวัสดุ (2539) 
 

กําหนดให avgσ คือ คาความเคนเฉลี่ยซ่ึงหาไดจากสมการ 
 
                                                                      APavg /=σ                                                         (2.14) 
 
คาความเคนทีต่ําแหนงทีเ่กิดความเคนหนาแนนเกิดขึ้นจะหาไดจากสมการ 
 
                                                                          avgtK σσ =                                                       (2.15) 
 
เมื่อ tK  คือ คาความเขมของความเคน (Stress Concentration Factor) ซ่ึงในการศึกษาผลกระทบของ
ตัวแปรที่มีผลตอการกระจายความเคนในสกรูอิมแพลนทและกระดูกโดยรอบนี้ คาความเขมของหนวย
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แรงที่จะนํามาใชในการคํานวณจะเปนกรณีที่ใชในการหาคาความเคนดัด เมื่อเพลากลมรับภาระโมเมนต
ดัดและจะหาไดจากกราฟในรูปที่ 2.5  
 

 
รูป 2.5 คาความเขมของหนวยแรงกรณีเพลากลมเปลี่ยนขนาดหนาตัดและรับภาระโมเมนตดัด 

ที่มา : Robert C. Juvinall and Kurt M. Marshek, Fundamentals of Machine Component 

Design (2000) 
 
2.3  ทฤษฎีระเบียบวิธีไฟไนทอีลิเมนท  (อนุชา   พรมวงัขวา, 2544)  
 

ทฤษฎีระเบียบวิธีไฟไนทอีลิเมนทเปนระเบียบวิธีเชิงตัวเลข มีแนวความคิดที่วาวัตถุที่มีรูปราง
ซับซอนใดๆ จะสามารถแบงออกเปนชิ้นเล็กๆได โดยแตละชิ้นเล็กๆเหลานั้นสามารถพิจารณาแยกกัน
อยางอิสระและสามารถประกอบเขากันเปนวัตถุรูปเดิมได  ระเบียบวิธีไฟไนทอีลิเมนทนั้นเหมาะกับ
ปญหาที่ยุงยากซับซอนซึ่งไมสามารถหาผลเฉลยแมนตรงไดจากสมการเชิงอนุพันธ โดยจะแกปญหาให
อยูในรูปฟงกช่ันพีชคณิตแลวใชคอมพิวเตอรคํานวณหาผลลัพธ มีหลักการสําคัญคือ แบงแบบจําลอง
ออกเปนอีลิเมนทเล็กๆใหมีความเหมาะสมกับรูปแบบของแบบจําลอง   แตละอีลิเมนทตอเชื่อมกันที่จุด
ตอ (Node)    ซ่ึงเปนตําแหนงที่จะคํานวณตัวแปรไมทราบคาโดยการสรางฟงกช่ันการประมาณภายใน
อีลิเมนทใหมีความสอดคลองกับสมการควบคุม   ทําใหไดสมการไฟไนทอีลิเมนทสําหรับอีลิเมนทนั้นๆ 
เมื่อนําสมการไฟไนทอีลิเมนทมาประกอบเขาดวยกันจะไดสมการรวม (Global Equation) จากนั้น 
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แกปญหาดวยระเบียบวิธีเชิงตัวเลขเพื่อหาตัวแปรไมทราบคาที่จุดตอ ภายใตสภาวะสมดุลของภาระ
ภายนอกและเงื่อนไขขอบของแบบจําลอง 

 
 
 
 
 
 
 
 

รูป 2.6 การแบงแบบจําลองออกเปนอีลิเมนทเล็กๆโดยระเบียบวิธีไฟไนทอีลิเมนท 
 

พิจารณารูป 2.4 เปนวัตถุที่มีเนื้อตอเนื่องใน 3 มิติ มีปริมาตรเทากับ V และมีพื้นผิวปด S  
ลอมรอบปริมาตร รับภาระกระทําแบบตางๆคือ ภาระกระทําเปนจุด (F)  ภาระแบบกระจายกระทําที่ผิว 
(w) และแรงเนื่องจากน้ําหนักของวัตถุ (b) โดยมีเงื่อนไขขอบซึ่งขึ้นอยูกับการจับยึดวัตถุคือการจับยึด
แบบเปนจุด การจับยึดแบบกระจายที่พื้นผิว เมื่อแบบจําลองถูกแบงออกเปนอีลิเมนทเล็กๆ ภาระแบบ
เปนจุด  ภาระแบบกระจาย  แรงเนื่องจากน้ําหนักของวัตถุ  การขจัดและเงื่อนไขขอบ จะถูกแปลงเปนคา
ลงในแตละจุดตอ ในการสรางสมการไฟไนทอีลิเมนทสําหรับปญหา 3 มิติจะใชหลักการของงานเสมือน
เหมือนกับสมการไฟไนทอีลิเมนทสําหรับปญหา 2 มิติ ตางกันที่ใน 3 มิติจะมี 3 แกนคือ zy,x, ดังนั้น
สนามการขจัดจะประกอบไปดวย wv,u, โดยแตละจุดตอจะมีการขจัด 3 คา 
 

2.3.1  การสรางสมการไฟไนทอีลิเมนทสําหรับการวิเคราะหของแขง็ 3 มิต ิ
การสรางสมการไฟไนทอีลิเมนทสําหรับการวิเคราะหของแข็ง 3 มิติจะใชหลักการของงาน 

เสมือน อีลิเมนทที่พิจารณาจะเปนอีลิเมนทที่มีสนามภายในเปนสนามของการขจัด (Displacement 

Based Element) โดยมีความสัมพันธของความเคนและความเครียด คือ 
 

{ } [ ]{ }u∂=ε                                                              (2.16) 
                                                       { } [ ]{ }εσ E=                                                                           (2.17) 
 
เมื่อ        { }u คือ    เวกเตอรของสนามการขจัดภายในอีลิเมนทประกอบดวย wv,u,  

{ }∂    คือ    Derivative Operator Matrix 
[ ]E    คือ    เมตริกซแสดงความสัมพันธของความเคนและความเครียดในสภาวะยืดหยุน 
{ }ε    คือ    เวกเตอรของสนามความเครียดภายในอีลิเมนท 
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{ }σ    คือ    เวกเตอรของความเคนภายในอีลิเมนท 
 

ดังนั้นจากสมการ (2.16) และ (2.17) เมื่อทราบสนามการขจัดภายในอีลิเมนทจะทําใหสามารถ
หาเวกเตอรของสนามความเครียดภายในอีลิเมนทได คือ 
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และเวกเตอรของความเคนภายในอีลิเมนท คือ 
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 โดยมีเมตริกซแสดงความสัมพันธระหวางความเคนและความเครียดในกรณีที่วัสดุมีคุณสมบัติ
เหมือนกันในทุกทิศทุกทาง คือ 
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สนามการขจัดภายในโดยวิธีไฟไนทอีลิเมนทเปนคาสนามภายในอีลิเมนทและเปนคาฟงกชั่น
ของการขจัดที่จุดตอ คือ 

 
{ } ⎣ ⎦{ }dNu =                                                                       (2.21) 
                 

เมื่อ ⎣ ⎦N     คือ   ฟงกชั่นรูปราง (Shape Function) ซ่ึงจะขึ้นอยูกับรูปรางของอีลิเมนท 
         { }d       คือ    คาการขจัดที่จุดตอของอีลิเมนทเปนคาเวกเตอรที่แยกมาจากเวกเตอรของการขจัด    
รวม { }D  ซ่ึงเปนผลลัพธของการแกสมการ  
 
              [ ]{ } { }FDK =                                                                       (2.22) 
                        { } [ ] { }FKD 1−=                                                             (2.23) 
  
เมื่อ [ ]K   คือ Global Stiffness Matrix เปนเมตริกซรวมที่ประกอบจาก Stiffness Matrix, [ ]k  ของ
ทุกอีลิเมนท 
        { }F   คือ  Global Force Vector เปนเวกเตอรรวมที่ประกอบจาก Element Force Vector, { }f  

การสรางสมการไฟไนทอีลิเมนทก็คือการหาคา [ ]k และ { }f  ของอีลิเมนทที่มีรูปรางใดๆ โดย
ที่สมการสมดุลในอีลิเมนทคือ  

 
                   [ ]{ } { }fdk =                                                                     (2.24) 
 

การสรางสมการไฟไนทอีลิเมนทสําหรับการวิเคราะหของแข็ง 3 มิติจะใชหลักการของงาน
เสมือน มีหลักการที่สําคัญคือ เมื่อโครงสรางโดยทั่วไปถูกแรงกระทําจากภายนอกและโครงสรางอยูใน
สภาพสมดุล แลวสมมุติวามีการขจัดเสมือน (Virtual Displacements) เกิดขึ้น จะมีงานเสมือน 
(Virtual Work) เนื่องจากแรงภายนอกซึ่งจะมีคาเทากับพลังงานความเครียดเสมือน (Virtual Strain 

Energy) เนื่องจากความเคนในเนื้อวัสดุ จากหลักการนี้จะไดความสัมพันธ คือ 
 

                  พลังงานความเครยีดเสมือน      =      งานเสมือนเนื่องจากแรงภายนอก 
                 EE WU δδ =                                                                    (2.25) 
 
เมื่อ  EU    คือ   พลังงานความเครียด 
        EW    คือ  งานเนื่องจากแรงภายนอก 
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การหา EUδ  จะเริ่มจากการแทนคา { }u  จากสมการ (2.21) ลงในสมการ (2.16) จะได
ความเครียดภายในอีลิเมนทเทากับ 

 
     { } [ ]⎣ ⎦{ }dN∂=ε                                                              (2.26) 
     { } [ ]{ }dB=ε                                                                     (2.27) 

 
เมื่อ  [ ]B   คือ อนุพันธของ ⎣ ⎦N  สมการ (2.26) แสดงถึงความสัมพันธระหวางการขจัดและความเครียด 

ถาสมมุติวามีการขจัดเสมือน { }dδ จะไดความเครียดเสมือนเทากับ { }δε  จากพลังงาน
ความเครียดซ่ึงมีคาเทากับพื้นที่ใตกราฟของความเคนและความเครียด ดังนั้นถามีความเครียดเสมือน 
{ }δε  ภายใตสภาวะความเคน { }σ  จะไดพลังงานความเครียดเสมือนในอีลิเมนทที่มีปริมาตร V คือ 

 
{ } { }dVU T

V
E σδεδ ∫=                                                        (2.28) 

 
แทนคา { }Tδε  ดวย { } [ ]TT Bdδ และแทนสมการ (2.27) ลงในสมการ (2.17) ได{ }σ  เทากับ  
[ ][ ]{ }dBE  ดังนั้นสมการ (2.13) จะไดวา 

 
    { } [ ] [ ][ ]{ }dVdBEBdU TT

V
E ∫= δδ                                      (2.29) 

 
สําหรับ  EWδ    จะเทากับการขจัดเสมือนคูณดวยเวกเตอรของแรงจากภายนอกที่กระทําที่จุดตอของอลิี-
เมนท 
                                                          { } { }fdW T

E δδ =                                                                 (2.30)   
 
แทนสมการ (2.29) และ (2.30) ลงในสมการสมดุลพลังงาน จะได 
 

     { } [ ] [ ][ ]{ } { } { }fddVdBEBd TTT

V
δδ =∫                                                                 (2.31) 

 
เทอม { }dδ  เปนการขจัดเสมือนทีจุ่ดตอ และ{ }d  เปนคาการขจัดที่จุดตอ คาทั้งสองไมขึ้นกับปริมาตร
ของอีลิเมนท ดังนั้น 

 
    [ ]{ } { }fdk =                                                                          (2.32) 
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เมื่อ                                                      [ ] [ ] [ ][ ]∫=
V

T dVBEBk                                                   (2.33) 

 
สมการ (2.33) คือ Stiffness Matrix ของอีลิเมนท มีขนาด 30×30 ซ่ึงจะขึ้นอยูกับอนุพันธ

ของ ⎣ ⎦N  โดยที่  [ ]E  คือเมตริกซคุณสมบัติของวัสดุจะแสดงความสัมพันธของความเคนและ
ความเครียดมีขนาด 6×6 ดังแสดงในสมการ (2.20) สําหรับเมตริกซ [ ]B จะมีขนาด 6×30 หาจาก
อนุพันธของฟงกช่ันรูปราง iN  ซ่ึงเมื่อเลือกอีลิเมนทชนิด Ten Nodes Tetrahedral จะทําใหมีฟงกชั่น
รูปราง 10 คาดวยกัน การหา iN  จะเริ่มจากการสมมุติสมการการขจัดดวยสมการโพลีโนเมียล แตจะมี
ความยุงยากในการใชสมการโพลีโนเมียลที่มีตัวแปรบนพิกัดฉาก ( zy,x, ) ดังนั้นเพื่อความสะดวกจึงใช
พิกัดธรรมชาติ ( ζηξ ,, ) มาชวยในการหาสมการของอีลิเมนท สําหรับอีลิเมนท Ten Nodes 

Tetrahedral จะมีสนามการขจัด คือ 
 

ξζζηζηξηξζηξ 10
2

98
2

76
2

54321 aaaaaaaaaau +++++++++=                            (2.34) 
ξζζηζηξηξζηξ 20

2
1918

2
1716

2
1514131211 aaaaaaaaaav +++++++++=                    (2.35) 

ξζζηζηξηξζηξ 30
2

2928
2

2726
2

2524232221 aaaaaaaaaaw +++++++++=              (2.36) 
  

สมการการขจัดภายในอีลิเมนท คือ 
 

 i
i

iuNu ∑
=

=
10

1
                                                                         (2.37) 

 i
i

ivNv ∑
=

=
10

1

                                                                         (2.38) 

i
i

i wNw ∑
=

=
10

1
                                                                        (2.39) 

 

สมการความสัมพันธของตําแหนงภายในอลิีเมนท คือ 
 

i
i

i xNx ∑
=

=
10

1
                                                                         (2.40) 

i
i

i yNy ∑
=

=
10

1
                                                                         (2.41) 

 i
i

i zNz ∑
=

=
10

1
                                                                        (2.42) 
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ดังนั้นสมการ (2.33) ในพิกัดฉาก ( zy,x, ) สามารถเปลี่ยนเปนสมการในพิกัดธรรมชาติ 
( ζηξ ,, ) และใชการอินทิเกรตโดยวิธี Gauss Quadrature จะได Element Stiffness Matrix คือ 

 

            [ ] [ ] [ ][ ] [ ] ζηξ dddJBEBk T )(det
1

1

1

1

1

1
∫ ∫ ∫
− − −

=                         (2.43) 

 
2.3.2  อีลิเมนท 3 มิติ 
ในการแบงโครงสรางออกเปนอีลิเมนทเล็กๆนั้น ตองเลือกชนิดของอีลิเมนทที่จะนําไป

วิเคราะหใหเหมาะสม การเลือกชนิดของอีลิเมนทจะคํานึงถึงคุณสมบัติของวัตถุหรือโครงสราง และ
จํานวนแกน  ( zy,x, ) ที่ใชบอกตําแหนงของอีลิเมนท โดยอีลิเมนท 3 มิติที่ใชทั่วไปจะมีหลายชนิดดัง
แสดงในรูป 2.2 

เนื่องจากสกรูอิมแพลนทขนาดเล็กนั้นมีรูปรางที่ซับซอนและ มีสวนโคงมาก  ดังนั้นอีลิเมนท 3 
มิติที่นํามาใชในการวิเคราะหในการศึกษานี้คือ Ten Nodes Tetrahedral ซ่ึงจะใหคําตอบที่ถูกตอง
มากกวาอีลิเมนทชนิด Four Nodes Tetrahedral ที่มีขอบขางตรงแตจะใชเวลาในการคํานวณมากกวา  

 
 

 
 
 
 
 

 
 

รูป 2.7 รูปรางของอีลิเมนท 3 มิติแบบตางๆ 
              ที่มา : Dary L. Logan. (2001) 

 
2.4  ทฤษฎีความเสียหายของวัสดุ  (อภิวันท   พลชัย, 2531) 
 

ทฤษฎีความเสียหายเปนทฤษฎีที่บงบอกถึงสภาวะเงื่อนไขที่วัสดุแตละประเภทจะเกิดการเสีย
รูปหรือเกิดการเสียหาย   เนื่องจากเมื่อวัสดุนั้นรับความเคนหลายแนวจะเปนการยากที่จะเดาไดวาเมื่อใด
จึงจะเกิดการเสียรูปหรือเกิดการเสียหาย ดังนั้นจึงไดมีการศึกษาหาขอมูลโดยการทดลองวาถาวัสดุรับ
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ความเคนเปนองคประกอบหลายตัวในสภาพและขนาดของความเคนตางๆกัน  จะสัมพันธกับการ
เสียหายอยางไร จากการศึกษาพบวาวัสดุในแตละประเภทจะมีลักษณะการเสียหายที่แตกตางกันไป  
สําหรับในการศึกษาผลกระทบของตัวแปรที่มีผลตอการกระจายความเคนที่เกิดขึ้นนี้  จะมีวัสดุที่ทําการ
วิเคราะห 2 ประเภท    วัสดุแรกคือกระดูกทึบซึ่งจัดเปนวัสดุที่มีความแข็งและเปราะซึ่งจากการศึกษา
พบวาเปนวัสดุที่มีความสามารถรับความเคนดึงและกดไดแตกตางกัน ดังนั้นทฤษฎีที่จะนํามาพิจารณา
ความเสียหายคือ  เกณฑการแตกหักของ Coulomb Mohr วัสดุประเภทที่สองคือ ไทเทเนียมซ่ึงเปน
วัสดุที่ใชทําสกรูอิมแพลนทขนาดเล็ก   วัสดุประเภทนี้จัดเปนวัสดุที่มีความเหนียวซ่ึงจะเกิดการเสียหาย
เนื่องจากความเคนเฉือน   ดังนั้นทฤษฎีที่จะนํามาพิจารณาความเสียหายคือ ทฤษฎีพลังงานเสียรูปสูงสุด 

 
2.4.1 เกณฑการแตกหักของ Coulomb Mohr 
สําหรับเกณฑการแตกหักของ Coulomb-Mohr การแตกหักจะเกิดบนระนาบของวัสดุที่ผลรวม

ของความเคนฉากและความเคนเฉือนมีคาวิกฤติ โดยที่สามารถเขียนใหอยูในรูปของสมการทาง
คณิตศาสตรไดดังนี้ 

 
        (2.44) 
 
โดยที่ τ และ σ เปนความเคนที่กระทาํอยูบนระนาบที่เกิดการแตกหกั และคา µ และ τI เปนคาคงที่
ของวัสดุ จากหลักการดังกลาวเกณฑการแตกหักของ Coulomb-Mohr เมื่อวัสดุรับความเคนซึ่งคิดเปน
ความเคนหลัก 1σ , 2σ  และ 3σ  จะเกดิการเสียหายเมือ่คาความเคนยังผล (Effective Stress) มีคามากกวา
หรือเทากับความเคนประลัย 
 
                    (2.45) 
 
โดยที ่

 
 
 
 
 
 

( )fractureatiτµστ =+

utMe σσ ≥

( )321321 ,,,,, σσσσ CCCMAXMe =

( ) ( )[ ]

( ) ( )[ ]

( ) ( )[ ]13133

32322

21211

1

1

1

σσσσ
σ

σ

σσσσ
σ

σ

σσσσ
σ

σ

++−
−

=

++−
−

=

++−
−

=

m
m

C

m
m

C

m
m

C

uc

ut

uc

ut

uc

ut

ÅÔ¢ÊÔ·¸Ô ìÁËÒÇÔ·ÂÒÅÑÂàªÕÂ§ãËÁè
Copyright  by Chiang Mai University
A l l  r i g h t s  r e s e r v e d

ÅÔ¢ÊÔ·¸Ô ìÁËÒÇÔ·ÂÒÅÑÂàªÕÂ§ãËÁè
Copyright  by Chiang Mai University
A l l  r i g h t s  r e s e r v e d



 
20

 
 
 
 
 
 
 
          
 
 
 
 
 
 
 
 

 
รูป 2.8 เกณฑการเสียหาย Modified Mohr 

          ที่มา : Norman E. Dowling, Mechanical Behavior of Materials (1999) 
 

2.4.2 ทฤษฎีพลังงานเสียรูปสูงสุด 
              แนวคิดสําหรับทฤษฎีนี้คือในขณะที่เนื้อวัสดุรับความเคนซ่ึงคิดเปนความเคนหลัก 1σ , 2σ  และ 

3σ  นั้นเราสามารถคิดวาประกอบขึ้นมาจากสภาวะความเคนสองลักษณะรวมกันคือสภาวะความเคนที่
กระทําขนาดเทากันหมดในทุกทิศทุกทางซึ่งเปนที่ยอมรับกันวาเปนความเคนที่ทําใหปริมาตรของวัสดุ
นั้นเกิดการเปลี่ยนแปลงแตไมเกิดการบิดเบี้ยวแตอยางใด สวนความเคนอีกสภาวะหนึ่งคือความเคนที่
เกิดจากการนําเอาความเคนในสภาวะแรกไปลบออกจากความเคนจริงที่เกิดขึ้น  สภาวะความเคนอยาง
หลังนี้ถือวาเปนเหตุใหเกิดการบิดเบี้ยวหรือเสียรูปของเนื้อวัสดุและพลังงานความเครียดที่คํานวณได
จากความเคนในสภาวะหลังนี้เรียกวาพลังงานเครียดเสียรูป (Strain Energy of Distorion : du ) ใน
การทํานายการเสียหายของวัสดุใดๆตามทฤษฎีพลังงานเสียรูปกลาวไววาเนื้อวัสดุตรงจุดที่พิจารณาจะ
เกิดการคลากถา du ที่จุดใดๆบนเนื้อวัสดุเกินความคาพลังงานความเครียดสูงสุด itu lim  ที่วัสดุนั้นรับได 
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   (2.47) 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

รูป 2.9 ขอบเขตการเสียหายในทฤษฎีพลังงานเสียรูปสูงสุด 
ที่มา : Norman E. Dowling, Mechanical Behavior of Materials (1999) 
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