
บทท่ี 3 
วิธีดําเนินการวิจัย 

 
  งานวิจัยนี้เปนการหาความถ่ีธรรมชาติของใบเล่ือยวงเดือนโดยวิธีประมาณคาของเรยเล-
ริทซ และทดลองหารูปรางโหมดท่ีแทจริงของใบเล่ือยวงเดือน และแผนบางรูปวงแหวน โดย
ข้ันตอนการวิจัยแสดงดังรูป 3.1 การวิจัยนี้จะหาความถ่ีธรรมชาติของใบเล่ือยวงเดือน โดยการ
ทดลองและวิธีไฟไนตเอลิเมนต นํามาเปรียบเทียบกัน แตในสวนของสมการท่ีจะใชกับใบเล่ือยวง
เดือนนั้น จะใชสมการท่ีไดจากแผนบางรูปวงแหวนแทน โดยข้ันตอนการหาสมการจากวิธีเรยเล-
ริทซของแผนบางรูปวงแหวนจะทําการทดลองแผนบางรูปวงแหวนเทียบกับวิธีไฟไนตเอลิเมนต 
และวิธีเรยเล-ริทซ แลวจึงนําสมการท่ีไดใชกับใบเล่ือยวงเดือนโดยเปล่ียนคาคุณสมบัติของวัสดุ 
ดังนั้นจึงไดแบงข้ันตอนการวิจัยออกปน 3 สวน คือ 1.การหาความถ่ีธรรมชาติเชิงทฤษฎี  2.ทดลอง
หาพฤติกรรมท่ีเกิดข้ึนจริงจากการทดลอง และ 3.การวิเคราะหหารูปรางโหมด และหาความถ่ี
ธรรมชาติดวยโปรแกรมสําเร็จรูปสําหรับวิเคราะหไฟไนตเอลิเมนต 

ทดลองหาความถ่ีธรรมชาติ
และรูปรางโหมดของ
ใบเลื่อยวงเดือน

หาความถ่ีธรรมชาติ
และรูปรางโหมดของ
ใบเล่ือยวงเดือนโดย
วิธีไฟไนตเอลิเมนต

ทดลองหาความถ่ีธรรมชาติ
และรูปรางโหมดของ
แผนบางรูปวงแหวน

หาความถ่ีธรรมชาติของ
แผนบางรูปวงแหวน

คํานวณโดยวิธีเรยเล-ริทซ

หาความถ่ีธรรมชาติ
และรูปรางโหมดของ

แผนบางรูปวงแหวนโดย
วิธีไฟไนตเอลิเมนต

หาความถ่ีธรรมชาติของ
ใบเลื่อยวงเดือน
โดยวิธีเรยเล-ริทซ

เปลี่ยน E,
เปนของใบเลื่อย

 
 

รูป 3.1 ข้ันตอนการดําเนินงานวิจยั 
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3.1 การวิเคราะหความถ่ีธรรมชาติเชงิทฤษฎ ี
  ในงานวิจยันี้ไดใชวิธีหาความถ่ีธรรมชาติโดยวิธีเรยเล-ริทซ เร่ิมจากกําหนดสมการรปูราง

โหมดซ่ึงสอดคลองกับเง่ือนไขขอบในเทอมของ r และ θ สําหรับงานวิจัยนี้ไดนํากฎของนิวตันมา
ใชในการหารูปรางโหมด 1 ถึงโหมด 6 เนือ่งจากเปนวิธีการหาคาของสมการไดใกลเคียงกับคําตอบ
แมนตรงสูงสุด ดังนั้นสามารถเขียนฟงกช่ันเพื่อแทนรูปรางโหมดของการแอนของแผนบางได ดัง
สมการ (3.1) 
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  และสมการ (3.1) สามารถจัดรูปใหมไดดังนี้ 
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  และ Wn เปนสมการรูปรางโหมดท่ี n ดังสมการ (3.3) ซ่ึงเปนสมการท่ีไดจากการแก
สมการอนุพันธจากกฎของนิวตันอยูในรูปของฟงกชันเบสเซล (Bessel Function) ประกอบดวย
ฟงกชันเบสเซลตัวแรก (Bessel function of first kind) )( rJn Ω , ฟงกชันแกไขเบสเซลตัวแรก
(Modified Bessel function of first kind) )( rI n Ω , ฟงกชันเบสเซลตัวท่ีสอง (Bessel function of 
second kind) )( rYn Ω และฟงกชันแกไขเบสเซลตัวท่ีสอง(Modified Bessel function of second 
kind) )( rK n Ω ซ่ึงไดแสดงการหาสมการในภาคผนวก ค 
 
 )cos()]()()()([),( θζξμθ nrKrYrIrJrW nnnnn Ω+Ω+Ω+Ω=   (3.3) 
 
  จากสมการ (3.3) เพื่อตองการหารูปรางโหมดท่ี 1 ถึง 6 จึงแกสมการเพื่อหาคาของตัวแปร
ตาง ๆ โดยเขากันไดกับเง่ือนไขขอบ และเม่ือกําหนดเง่ือนไขขอบกรณีท่ีขอบในรัศมีขนาด r=b เปน
แบบยึดแนนและขอบนอกรัศมีขนาด r=a เปนแบบปลอยอิสระ 
  เง่ือนไขขอบในท่ี r=b เปนขอบแบบยึดแนน มีเง่ือนไขดงันี้ 
 ระยะแอนเทากับศูนย 
 
 0=W          (3.4) 
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 และความชันเทากับศูนย 
 

 0=
∂

∂
r

W          (3.5) 

 
  เง่ือนไขขอบนอกท่ี r=a เปนขอบแบบปลอยอิสระ มีเง่ือนไขดังนี ้
 แรงเฉือนเทากบัศูนย 
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 และโมเมนตเทากับศูนย 
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จากน้ันแทนคา Wn ลงในเง่ือนไขขอบ ซ่ึงจะติดตัวแปร n ไวโดยยังไมแทนคาจํานวนเต็มลงไป
เนื่องจากจะมีความสะดวกในการคํานวณหาคาในแตละโหมดมากกวาการแทนคา n ต้ังแตเร่ิมตน 
  สําหรับเง่ือนไขขอบในท่ี r=b  
 ระยะแอนมีคาเทากับศูนย แทน Wn จากสมการ (3.3) ลงในสมการ (3.4) ได 
 
 [ ] 0)()()()( =Ω+Ω+Ω+Ω =brnnnn rKrYrIrJ ζξμ    (3.9) 
 
 และความชันมีคาเทากับศูนย แทน Wn ลงในสมการ (3.5) ได 
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  สําหรับเง่ือนไขขอบท่ี r=a 
 แรงเฉือนมีคาเทากับศูนย และแทน Wn ลงในสมการ (3.7) ได 
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 โมเมนตมีคาเทากับศูนย และแทน Wn ลงในสมการ (3.8) ได 
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  และจากผลการคํานวณในสมการ (3.9), (3.10), (3.11), (3.12) สามารถจัดรูปสมการใหม
ในรูปเมทริกซ และแยกตัวแปร μ, ξ, ζ ออกจากสมการไดดังสมการ (3.13) 
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โดยท่ี 
 F11= [ ] brn rJ =Ω )(  
 F12= [ ] brn rI =Ω )(  
 F13= [ ] brn rY =Ω )(  
 F14= [ ] brn rK =Ω )(  

(3.13 ก) 
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  เนื่องจาก μ, ξ, ζ มีคาเปนศูนยพรอมกันไมไดเพื่อใหผลเฉลยของสมการมีความนาสนใจ
แลว ดังนั้นในเทอมแรกของสมการ (3.13) จึงมีคาเปนศูนยและสามารถสรางสมการความถ่ี 
(Frequency equation) ไดโดยเขียนดีเทอมิแนนตของเมทริกซจากสมการท่ี (3.13)ไดดังนี้ 
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โดยท่ีตัวแปร F11-F44 มีคาดังสมการ (3.13 ก-ง) 
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จากนั้นแทนคาตาง ๆ ของแผนบางรูปวงแหวนที่มีขนาดเสนผานศูนยกลางขอบใน 92 
มิลลิเมตร และเสนผานศูนยกลางขอบนอก 292 มิลลิเมตร โดย b/a = 0.315 และν = 0.3 
  เม่ือพล็อทกราฟความสัมพันธระหวางผลของสมการ (3.14) เปนแกนดิ่งและ Ωa เปน
แกนนอน เพื่อหาคา Ωa ท่ีจะทําใหสมการเปนจริง ซ่ึงตัวแปร Ωa นี้คือตัวแปร Ωr ท่ีถูกแทน
เง่ือนไขขอบ r=a และ r=bโดยท่ี b เปนสัดสวนกับ a ดังนั้นตัวแปร r จึงเปนตัวแปร a ท้ังหมด  

 
กรณี โหมด 1(0,0) ให n=0  

1 2 3 4 5
x

-10000

-8000

-6000

-4000

-2000

2000

y

 
รูป 3.2 กราฟตัดแกน x ท่ี 2.63578 

 
กรณี โหมด 2(1,0) ให n=1  

1 2 3 4 5
x

-10000

-8000

-6000

-4000

-2000

2000

y

 
รูป 3.3 กราฟตัดแกน x ท่ี 2.62157 

 
กรณี โหมด 3(2,0) ให n=2  

1 2 3 4 5
x

-10000

-5000

5000

y

 
รูป 3.4 กราฟตัดแกน x ท่ี 2.87385 
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กรณี โหมด 4(3,0) ให n=3  

1 2 3 4 5
x

-150000

-100000

-50000

50000

100000

y

 
รูป 3.5 กราฟตัดแกน x ท่ี 3.66718 

 
 
กรณี โหมด 5(4,0) ให n=4  

1 2 3 4 5
x

-2ด106

-1ด106

1ด106

2ด106

y

 
รูป 3.6 กราฟตัดแกน x ท่ี 4.70617 

 
กรณี โหมด 6(5,0) ให n=5  

1 2 3 4 5 6 7
x

-6ด107

-4ด107

-2ด107

2ด107

4ด107

y

 
รูป 3.7 กราฟตัดแกน x ท่ี 5.79521 

 
เม่ือนําคา Ωa จากตําแหนงกราฟท่ีตัดแกน x ท่ี y=0 จากรูป 3.2 ถึงรูป 3.7 แทนลงในสมการท่ี (3.3) 
โดยให n=0-5 และแกสมการหาคา ζξμ ,, จากการนําสมการ (3.3) แทนคา Ωa ท่ีไดลงในเง่ือนไข
ขอบ ซ่ึงจะไดสมการรูปรางโหมดดังนี้ 
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เม่ือไดสมการรูปรางโหมด 6 โหมดแรกแลว จากนัน้จะคํานวณหาสมการเพ่ือหาความถ่ีธรรมชาติ
โดยวิธีเรยเล-ริทซ จากสมการ (2.30) สามารถจัดรูปได 
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และสามารถเขียนในรูปเมทริกซไดดังนี ้
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และหาคา kij และ mij โดยแทนคา W1-W6  จากสมการ (3.15 ก-ฉ) ลงในสมการ (2.28) และ (2.29) ได 
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  เม่ือ c1, c2, c3, c4, c5, c6 มีคาไมเปนศูนยแลว ดังนั้นในเทอมแรกของสมการจึงมีคาเปน
ศูนย ทําการกระจายดีเทอรมิแนนตกลุมแรกแลวแกหารากของสมการ พิจารณาคาเฉพาะ 
(Eigenvalue) ท่ีเปนบวกจะได 
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ωω 20,01
947.6

==        (3.18 ก) 
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a ρ

ωω 20,12
873.6

==        (3.18 ข) 
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==        (3.18 ค) 
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==        (3.18 ง) 
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ωω 20,45
14.22

==        (3.18 จ) 
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ωω 20,56
58.33

==        (3.18 ฉ) 

 
  จากผลการคํานวณท่ีได สมการความถ่ีธรรมชาติในสมการ (3.18 ข) มีคานอยกวาสมการ 
(3.18 ค) ดังนั้นจึงเรียงลําดับสมการความถ่ีธรรมชาติใหมจากนอยไปหามากไดดังนี้ 
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h

D
a ρ

ωω 20,56
58.33

==        (3.19 ฉ) 

 
  ในงานวิจัยนี้ไดครอบคลุมถึงกรณีท่ีเง่ือนไขขอบท่ีขอบในไมเปนไปในลักษณะท่ียึดแนน
แบบสมบูรณ แตไดกําหนดรูปรางโหมดท่ีสอดคลองกับเง่ือนไขขอบท่ีเกิดจริงมากยิ่งข้ึนคือ เง่ือนไข
ขอบแบบยึดยืดหยุน (Elastically clamp boundary) โดยท่ีขอบสามารถเกิดความชันไดเล็กนอย และ
ไดกําหนดใหβ=0.19 ซ่ึงเปนสัดสวนระหวางความชัน และโมเมนต โดยคาท่ีกําหนดนี้ไดมาจากการ
เปรียบเทียบกับผลการทดลองแผนบางรูปวงแหวน และในการหาสมการเพ่ือหาความถ่ีธรรมชาติมี
ข้ันตอนดังนี้ 
  จากกรณีเง่ือนไขขอบในเปนแบบยึดแนน แตเม่ือเปล่ียนเงื่อนไขขอบดานในเปนแบบยึด
ยืดหยุนสงผลใหสมการมีการปรับเปล่ียนซ่ึงจะแสดงการคํานวณเร่ิมจากกําหนดเง่ือนไขขอบกรณีท่ี
ขอบในรัศมีขนาด r=b เปนแบบยึดยืดหยุน และขอบนอกรัศมีขนาด r=a เปนแบบปลอยอิสระ 
  เง่ือนไขขอบท่ีระยะ r=b เปนขอบแบบยดึยืดหยุน มีเง่ือนไขดังนี ้
  การแอนมีคาเทากับศูนย ดังสมการ(3.4) 
  และเนื่องจากเง่ือนไขขอบแบบยึดยดืหยุนนั้นมีความความชันไมเทากับศูนยและมีผลของ
โมเมนตเขารวมเปนสัดสวนกัน จะได 
 Slope+ β moment=0 
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  เง่ือนไขขอบท่ี r=a เปนขอบแบบปลอยอิสระ มีเง่ือนไขดงันี้ 
 แรงเฉือนมีคาเทากับศูนย ดังสมการ(3.7) 
 โมเมนตมีคาเทากับศูนย ดังสมการ(3.8) 
  จากนั้นทําการแทนคา Wn ลงในเง่ือนไขขอบ ซ่ึงจะติดตัวแปร n เนื่องจากจะมีความ
สะดวกในการคํานวณหาคาในแตละโหมดมากกวาการแทนคา n ต้ังแตเร่ิมตน 
 
  สําหรับเง่ือนไขขอบท่ี r=b  
 ระยะแอนเทากับศูนย แทน Wn ลงในสมการ (3.4) ไดดังสมการ (3.21) 
 
 [ ] 0)()()()( =Ω+Ω+Ω+Ω =brnnnn rKrYrIrJ ζξμ    (3.21) 
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 และเง่ือนไขสัดสวนความชัน และโมเมนตมีคา β และแทน Wn ลงในสมการ (3.20) ได 
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(3.22) 

 
  เง่ือนไขขอบท่ี r=a 
 แรงเฉือนมีคาเทากับศูนย แทน Wn ลงในสมการ (3.7) ไดดังสมการ (3.23) 
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 และโมเมนตมีคาเทากับศูนย แทน Wn ลงในสมการ (3.8) ไดดังสมการ (3.24) 
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  และจากผลการคํานวณในสมการ (3.21), (3.22), (3.23), (3.24) สามารถสรางสมการ
ความถ่ีเพื่อหาคา Ωa  ไดดังสมการ (3.25)  
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โดยท่ี 
 f11= [ ] brn rJ =Ω )(  
 f12= [ ] brn rI =Ω )(  
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(3.25 ก) 
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  จากนั้นแทนคาตาง ๆ ลงในสมการ (3.25) โดยกําหนดให 
  b/a=0.315,ν = 0.3 และ β=-0.19 ซ่ึงเปนคาท่ีกําหนดขึ้นมาจากการสุม โดยใชผลการ
เปรียบเทียบความถ่ีธรรมชาติท่ีไดกับการทดลองในโหมดแรกใหมีคาเทากัน 
  เม่ือพล็อทกราฟความสัมพันธระหวางผลของสมการ (3.25) เปนแกนดิ่งและ Ωa เปน
แกนนอนเพื่อหาคา Ωa ท่ีจะทําใหสมการเปนจริง ไดดังนี้ 
 
กรณี โหมด 1(0,0) ให n=0  
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รูป 3.8 กราฟตัดแกน x ท่ี 2.42739 

 
 
กรณี โหมด 2(1,0) ให n=1  
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-2000

-1000
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รูป 3.9 กราฟตัดแกน x ท่ี 2.39588 
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กรณี โหมด 3(2,0) ให n=2  

1 2 3 4
x

-15000

-10000

-5000

5000

10000

y

 
รูป 3.10 กราฟตัดแกน x ท่ี 2.72096 

 
 
กรณี โหมด 4(3,0) ให n=3  
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-400000

-200000
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รูป 3.11 กราฟตัดแกน x ท่ี 3.61834 

 
 
กรณี โหมด 5(4,0) ให n=4  

1 2 3 4 5 6
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-2ด107
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รูป 3.12 กราฟจะตัดแกน x ท่ี 4.69349 
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กรณี โหมด 6(5,0) ให n=5  

1 2 3 4 5 6
x

-2ด108

-1ด108

1ด108

2ด108

3ด108

4ด108

y

 
รูป 3.13 กราฟตัดแกน x ท่ี 5.79211 

 
เม่ือนําคา Ωa จากตําแหนงกราฟตัดแกน x ท่ี y=0 จากรูป 3.8 ถึงรูป 3.13 แทนลงในสมการท่ี (3.3) 
โดยให n=0-5 และแกสมการหาคา ζξμ ,, จากการนําสมการ (3.3) แทนคา Ωa ท่ีได ไปแทนลงใน
เง่ือนไขขอบ ซ่ึงจะไดสมการรูปรางโหมดดังนี้ 
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θ4cos)]693.4(008122.0

)693.4(01035.0)693.4(04200.0)693.4([

4

4445

a
rK

a
rY

a
rI

a
rJW

+

++=
  (3.26 จ) 

 

 
θ5cos)]792.5(001885.0

)792.5(002262.0)792.5(02100.0)702.5([

5

5556

a
rK

a
rY

a
rI

a
rJW

+

++=
  (3.26 ฉ) 

 
เม่ือไดสมการรูปรางโหมด 6 โหมดแรก จากนั้นแกสมการเพ่ือหาความถ่ีธรรมชาติโดยวิธีเรยเล-
ริทซ โดยแทนสมการ (3.26 ก)-(3.26 ฉ) ลงในสมการ (2.28), (2.29), (2.30) และพิจารณาคาเจาะจง
เฉพาะท่ีเปนบวก และเรียงลําดับความถ่ีไดดังสมการ (3.27 ก)-(3.27 ฉ) 
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==        (3.27 ง) 
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==        (3.27 จ) 
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==        (3.27 ฉ) 
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3.2 การทดลองหาความถ่ีธรรมชาติ และรปูรางโหมด 
 3.2.1 แบบจําลองชิ้นงาน 
  ในการทดลองนี้แบงการทดลองออกเปน 2 สวนคือ การทดลองหาความถ่ีธรรมชาติ และ
รูปรางโหมดของท้ังใบเล่ือยวงเดือน และแผนบางรูปวงแหวน ซ่ึงใบเล่ือยวงเดือนท่ีใชมีขนาด 300 
มิลลิเมตร (12 นิ้ว) หนา 2 มิลลิเมตร ฟนเล่ือยจํานวน 40 ฟน ตามรูป 3.14 และแผนบางรูปวงแหวน
มีขนาดเสนผานศูนยกลางวงนอก 292 มิลลิเมตร หนา 2 มิลลิเมตร ตามรูป 3.15 ติดต้ังอยูบนชุดยดึ
ช้ินทดลองมีขนาดเสนผานศูนยกลางกดทับบนลางขนาด 92 มิลลิเมตร ดังรูป 3.16 และยดึแนนดวย
แรงจากสกรู ดังรูป 3.17 
 

 
รูป 3.14 ใบเล่ือยวงเดือนขนาด 300 มิลลิเมตร 

 
รูป 3.15 แผนบางรูปวงแหวนขนาดเสนผานศูนยกลาง 292 มิลลิเมตร 
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รูป 3.16 ชุดยึดช้ินทดลอง 
 
 

 
รูป 3.17 แผนบางรูปวงแหวนเม่ือติดต้ังบนชุดยดึช้ินทดลอง 

 
 3.2.2 อุปกรณ และเคร่ืองมือวัด 
  เคร่ืองมือท่ีใชในการทดลองเพ่ือหาความถ่ีธรรมชาติและรูปรางโหมดประกอบดวยเคร่ือง
ไดนามิกสซิกแนลอนาไลเซอร(Dynamic Signal Analyzer) รุน HP 35670A แบบสองชองสัญญาณ 
ซ่ึงเปนตัวประมวลผลลัพธของสัญญาณท่ีรับ และสามารถแสดงผลในรูปของโดเมนความถ่ี คอนอิม
พัลส (Impulse hammer) รุน PCB 086D80 เปนตัวกระตุนช้ินงานในลักษณะของแรงกระแทกหรือ
เรียกวาเปนอินพุต สวนการตอบสนองการส่ันของช้ินงานจะถูกตรวจวัดโดยเคร่ืองเลเซอรดอปเปอร
ไวโบมิเตอร(LDV) รุนกราฟเทค ซ่ึงจะทําการวัดสวนประกอบของความเร็วในการส่ันของจุดท่ี
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สนใจในทิศทางของลําแสงเลเซอร และจะเปนประโยชนมากในการนําไปประยุกตใชในการ
ตรวจวัดท่ีไมตองสัมผัสกับช้ินงาน หรือช้ินงานมีขนาดเล็กมากๆ ดวยขอดีท่ีไมกอใหเกิดการเพ่ิม
มวลกับระบบท่ีกําลังศึกษาหรือช้ินงานทดลอง จากนั้นสัญญาณของแรงกระตุนจากคอนอิมพัลส
และสัญญาณจากแอลดีวีก็จะถูกสงไปท่ีชองสัญญาณท่ีหนึ่งและสองของไดนามิกสซิกแนลอนาไล
เซอรตามลําดับ ดังรูป 3.18 และช้ินงานทดลองติดต้ังบนอุปกรณจับยึด ดังรูป 3.19  
 
 
 

 
 
 
 
 

 
รูป 3.18 ผังการตอเคร่ืองมือวัด 

 
 

 
รูป 3.19 ชุดเคร่ืองมือวัด 

 

Demodulation unit 

SAMPLE 

Amplifier 

Dynamic Signal Analyzer (DSA) Sensor 
unit 

Impulse hammer 

CH2 

CH1 
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 3.2.3 วิธีการทดลอง 
  ในการทดลองเพ่ือหาความถ่ีธรรมชาติและรูปรางโหมดของแผนบางรูปวงแหวน และใบ
เล่ือยวงเดือน มีข้ันตอนการทดลองดังนี้ 
  1. ติดต้ังจุดสะทอนลําแสงเลเซอรลงบนแผนบางรูปวงแหวน โดยใหติดต้ังจุดสะทอน
ท้ังหมด 288 จุด ครอบคลุมพื้นท่ี 270 องศา ดังรูป 3.20 
  2. ติดต้ังแผนบางรูปวงแหวนบนอุปกรณยดึช้ินทดลอง โดยขันสกรูดวยแรงขนาด 3 N.m 
  3. ต้ังแนวลําแสงเลเซอรของชุดแอลดีวีใหอยูในแนวต้ังฉากกับระนาบของแผนวงแหวน 
และต้ังลําแสงเลเซอรไปท่ีตําแหนงจุดสะทอน 
  4. กดปุม START ท่ีเคร่ืองไดนามิกสซิกแนลอนาไลเซอร 
  5. ใชคอนอิมแพคเคาะท่ีตําแหนงเคาะดังรูป 3.20 จากนั้นเคร่ืองไดนามิกสซิกแนลอนาไล
เซอรแสดงผลการวัดออกมาท่ีหนาจอ ดังรูป 3.21 
  6. ใหปฏิบัติดังขอท่ี 4, 5 ซํ้าอีกสองคร้ัง เพื่อใหผลลัพธสุดทายท่ีแสดงออกมาเปนคาเฉล่ีย
ของการวัดจํานวน 3 คร้ัง 
  7. ทําการบันทึกผลลงในรูปแบบไฟลขอมูล 
  8. ใหปฏิบัติซํ้าดังขอท่ี 3 ถึง 7 โดยเปล่ียนตําแหนงของลําแสงเลเซอรจนครบทุกจุด 
  9. ทําการทดลองซํ้าโดยเร่ิมตนวัดจากจุดวดัแรกจนครบทุกจุด อีก 2 รอบ 
  10. ทําการทดลองเชนเดิม แตเปล่ียนเปนแผนใบเล่ือยแทน 
 
 

  
 

รูป 3.20 ตําแหนงติดต้ังจดุสะทอนลําแสงเลเซอร 
 

จุดสะทอน 

ตําแหนงเคาะ 

ตําแหนงเคาะ 
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รูป 3.21 ตําแหนงลําแสงเลเซอร และแสดงผลการทดลอง 
 
3.3 การวิเคราะหดวยไฟไนตเอลิเมนต 
  การวิจัยนี้ไดใชโปรแกรมสําเร็จรูป Femap/NX Nastran ในการวิเคราะห โดยไดแบงการ
วิเคราะหออกเปน 2 สวน คือ ใบเล่ือยวงเดือน และแผนบางรูปวงแหวน ซ่ึงในแตละแบบนั้นไดแบง
ข้ันตอนการทําออกเปน 3 สวน คือ 1.กอนการประมวณผล(Pre-processing) เปนข้ันตอนการเตรียม
แบบจําลองกอนทําการคํานวณ 2.การประมวณผล(Processing) เปนข้ันตอนการคํานวณ และ 3.หลัง
การประมวณผล(Post-processing) เปนข้ันตอนแสดงผลการคํานวณ 
 
 3.3.1 ขั้นตอนการวิเคราะหไฟไนตเอลิเมนตของใบเล่ือยวงเดือน 
  - กอนการประมวณผล 
   1. สรางแบบจําลองในโปรแกรม Solid works โดยใหมีขนาด และรูปรางเชนเดียวกับใบ
เล่ือยท่ีนํามาใชทดลองจริง แตท่ีขอบในกําหนดใหมีขนาดเสนผานศูนยกลาง 92 มิลลิเมตร จากนั้น
บันทึกเฉพาะพื้นผิวในรูปแบบไฟลมาตรฐาน( เชน *.igs) 
  2. นําแบบจําลองเขาสูโปรแกรม Femap/NX Nastran โดยเลือก Import  geometry แบบ 
Alternate เพื่อใหแบบจําลองเขาสูโปรแกรมไดอยางสมบูรณ 
  3. กําหนดเง่ือนไขขอบเปนแบบยึดแนนท่ีขอบใน 

ตําแหนงลําแสงเลเซอร 

หนาจอแสดงผลการทดลอง 
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  4. กําหนดคุณสมบัติแบบคุณสมบัติทางกลเหมือนกันในทุกทิศทาง มอดุลัสของยัง 213 จิ
กะปาสคาล ความหนาแนน 7695 กิโลกรัมตอลูกบาศกเมตร และมีอัตราสวนปวซอง 0.3 ความหนา 
2 มิลลิเมตร 
  5. แบงแบบจําลอง (Mesh) โดยการกําหนดเอลิเมนตใหมีขนาด 0.2 โดยใชเอลิเมนตแบบ
สามเหล่ียม 3 โหนด (ctria3) ดังในรูป 3.22 
  - การประมวณผล 
  ในโปรแกรม Femap/NX Nastran สามารถวิเคราะหไดในตัวโปรแกรมเน่ืองจากมีสวน
วิเคราะหของ NX Nastran รวมเขามาเปนชุดเดียวกัน สามารถวิเคราะหไดโดยเลือกเมนู Analysis 
จากนั้นเลือก Analysis Program แบบ 36.NX Nastran และ Analysis Type แบบ 2.Normal 
Modes/Eigen Value โดยเลือกการสกัดคาเฉพาะ (Eigen extraction) แบบวิธีลังโซส (Lanczos) 
  - หลังการประมวณผล 
  เปนข้ันตอนแสดงผลลัพท เม่ือทําการคํานวณเรียบรอยแลว จึงเลือกแสดงผลลัพธท่ีเมนู 
View และกําหนดการแสดงผลที่กรอบ Deformation เปน 1.Total translation ซ่ึงจะแสดงผลของ
ความถ่ีธรรมชาติ และรูปรางโหมดท่ีได 
 
 3.3.2 ขั้นตอนการวิเคราะหไฟไนตเอลิเมนตของแผนบางรูปวงแหวน 
  - กอนการประมวณผล 
  1. สรางแบบจําลอง 2 มิติ ในโปรแกรม Femap/NX Nastran ใหเปนรูปวงแหวนมีขนาด
เสนผานศูนยกลางวงใน 92 มิลลิเมตร และเสนผานศูนยกลางวงนอก 292 มิลลิเมตร ความหนา 2 
มิลลิเมตร 
  2. กําหนดเง่ือนไขขอบเปนแบบยึดแนนท่ีขอบใน 
  3. กําหนดคุณสมบัติของวัสดุแบบคุณสมบัติทางกลเหมือนกันในทุกทิศทาง คามอดุลัส
ของยัง 213 จิกะปาสคาล ความหนาแนน 6945 กิโลกรัมตอลูกบาศกเมตร และอัตราสวนปวซอง 0.3 
  4. แบงแบบจําลองโดยกําหนดเอลิเมนตใหมีขนาด 0.3 ใชเอลิเมนตแบบสามเหล่ียม 3 
โหนดดังในรูป 3.23 

  -การประมวณผล 
  ใชวิธีการวิเคราะหเชนเดียวกับข้ันตอนการประมวณผลของใบเลื่อยวงเดือน วิเคราะห
ปญหาแบบคาเฉพาะ (Normal mode/Eigen value) และกําหนดการสกัดคาเฉพาะโดยวิธีลังโซส 
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   -หลังการประมวณผล 
   เปนข้ันตอนแสดงผลลัพธ เม่ือทําการคํานวณเรียบรอยแลว จึงเลือกแสดงผลลัพธท่ีเมนู 
View และกําหนดการแสดงผลที่กรอบ Deformation เปน 1.Total translation ซ่ึงจะแสดงผลของ
ความถ่ีธรรมชาติ และรูปรางโหมดท่ีได 
 
 

 
รูป 3.22 แบบจําลองใบเล่ือยวงเดือน 

 
 

 
 

รูป 3.23 แบบจําลองแผนบางรูปวงแหวน 
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3.4 เปรียบเทียบผลการวิจัย 
  เม่ือไดผลการวิจัยแลว จากนั้นจะเปรียบเทียบผลในสวนของแผนบางรูปวงแหวนกอน
เพื่อหาสมการท่ีถูกตอง แลวจึงนําไปใชกับใบเล่ือยวงเดือน โดยผลการทดลองหาความถ่ีธรรมชาติ
และรูปรางโหมดของแผนบางรูปแหวน จะนํามาเปรียบเทียบกับผลการวิจัยโดยวิธีไฟไนทเอลิเมนต 
เพื่อเปรียบเทียบการใชวิธีไฟไนทเอลิเมนตวาจะใชกับการทดลองไดหรือไม จากนั้นจะนําผลความถ่ี
ธรรมชาติโดยการทดลองเปรียบเทียบกับความถ่ีธรรมชาติของแผนบางรูปวงแหวนโดยวิธีเรยเล-
ริทซ เพื่อหาสมการท่ีใชทดแทนการหาความถ่ีธรรมชาติจากการทดลองไดถูกตอง สําหรับในสวน
ของใบเล่ือยวงเดือนจะเปรียบเทียบผลการทดลองความถ่ีธรรมชาติและรูปรางโหมด กับผลการวิจัย
โดยวิธีไฟไนทเอลิเมนตเพื่อเปรียบเทียบการใชวิธีไฟไนทเอลิเมนตวาจะใชกับการทดลองได
หรือไมเชนเดียวกัน จากนั้นจะนําผลความถ่ีธรรมชาติจากการทดลองเปรียบเทียบกับความถ่ี
ธรรมชาติของใบเล่ือยวงเดือนโดยวิธีเรยเล-ริทซ ซ่ึงใชสมการท่ีไดมาจากสมการของแผนบางรูปวง
แหวนกอนหนานี้โดยใชระยะวงพิทซของใบเล่ือยวงเดือนมาใช 
 


