
บทท่ี 3 
วิธีนิวตันแบบชวงเชงิองคประกอบ 

 
 วิธีของนิวตันแบบชวงเชิงองคประกอบ มีข้ันตอนในการหารากสมการคลายคลึงกับวิธีนิว
ตันแบบชวงท่ีกลาวในบทท่ีแลว แตเพราะในระบบสมการขนาดใหญท่ีตองคํานวณเมทริกซผกผัน 
ซ่ึงตองใชเวลาในการคํานวณมาก วิธีของนิวตันแบบชวงเชิงองคประกอบจะใชตัวดําเนินการแบบ
ชวงกระทํากับตัวแปรทีละองคประกอบ ทําใหไมตองคํานวณเมทริกซผกผัน 
 
3.1 วิธีของนิวตันแบบชวงเชงิองคประกอบ 
 
 ระเบียบวิธีของนิวตันแบบชวงเชิงองคประกอบ สําหรับการหาเวกเตอรคําตอบทุก ๆ คา 
ของระบบสมการไมเชิงเสน จะใชแนวคิดแบบเดียวกับระเบียบวิธีของนิวตันโดยท่ัวไป แตใช
คุณสมบัติเชิงเลขคณิตแบบชวง (interval arithmetic) มาพิจารณาแทน 
 จากระบบสมการ n  มิติ 
 
  1( ) ( ) 0( ) ( ,..., )  T

nx xf x f f ==  เม่ือ : n nf D →⊆ R R               (3.1) 

 
ประกอบดวยฟงกชันคาจริง n  ฟงกชัน ( :if D → R )  เวกเตอร * Dx ∈  เปนคําตอบของ
สมการ (4.1)  ถา *( ) 0if x =  สําหรับทุก ๆ คาของ { }1,2,...,i n∈  
 
 ถาตรึงคา(fixed) ตัวแปรจํานวน 1n − ตัวใน n  ตัว ของแตละฟงกชัน if    ก็จะสามารถ
มองเปนฟงกชันคาจริงหนึ่งมิติได  ดังนั้นก็สามารถใชระเบียบวิธีของนิวตันแบบชวงสามัญ 
(ordinary interval newton method) สําหรับฟงกชันหนึ่งมิติได     ซ่ึงเปนธรรมดาเปนไปไมไดท่ีจะ

ไดคําตอบท่ีทําให 0if =  โดยส้ินเชิง ถาตรึงคาตัวแปรโดยไมมีหลักการใด ๆ  แตถาแทนที่ตัว
แปรตรึงคาใหสมนัย (correspond) กับสวนประกอบ [ ] j

x  ของเวกเตอรชวง [ ]x  ก็จะสามารถได

คําตอบของระบบสมการแนนอน 
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 เพื่อใหเห็นภาพไดชัดเจน กําหนดให ( ) 2 2
1 2, :Tf f f D= ⊆ →   เปนฟงกชัน

ผลต า งต อ เนื่ อ ง  และ กํ าหนดให  [ ] 2x I∈  เ ป น เ วก เตอร ช ว งของกล อ งค นหา  ซ่ึ ง 

[ ] [ ] [ ]( )1 2
,

T
x x x D= ⊆   

 

พิจารณาฟงกชัน 1 :f D →   จากเง่ือนไขเร่ิมตน [ ]*x x∈ ,
*

1( ) 0f x =  

กําหนดใหฟงกชัน :g →   นิยามโดย ( ) ( )*
1 1 ,g y f x y=  

 
ใชระเบียบวิธีนิวตันแบบชวงหนึ่งมิติ (one-dimensional interval Newton method) ในการ

หาคําตอบทุก ๆ คําตอบของ g ได   จะเรียกไดวาทุก ๆ คําตอบ *y  ของฟงกชัน g  เปน

สวนประกอบท่ีสองของคําตอบสําหรับปญหานี้     ดวยเหตุท่ีจุด *
1x โดยปกติแลวจะไมทราบคาซ่ึง

จะแทนดวยชวง [ ]1x  ท่ีเปนสวนประกอบแรกของกลองคนหา(search box)  ก็จะไดนิพจน 

[ ]( )1 1
,f x y     และโดยเหตุท่ีคาชวง *

1x   เปนเซตยอยอยูใน [ ]( )1 1
,f x y  จะไดวา 

 

( ) [ ]( )1 1
,g y f x y∈  

 

อนุพันธ  [ ]( )'
2

g x   นั้นจะถูกนํามาใชสําหรับทําตัวดําเนินการของนิวตันแบบชวง

(interval Newton operator)  คือ 
 

[ ]( ) ( )
[ ]( )

[ ]( )
[ ] [ ]( )

1 1
2 '

12
1 2

2

,
    

,

f x cg c
N x c c fg x x x

x

= − ⊆ −
∂
∂

                        (3.2) 

เม่ือ [ ]( )2
c m x=   และสมมติวา [ ]( ) [ ] [ ]( )' 1

2 1 2
2

0 ,fg x x x
x
∂

∉ =
∂

    

 
จากสมการท่ี (3.2)  สวนประกอบ [ ]2

x  ของเวกเตอรชวงคนหาก็จะลดขนาดลง  ในทํานองเดียวกัน
ถาตรึงคา 2x  และแทนท่ีดวยสวนประกอบท่ีสองของ [ ]x  ท่ีลดขนาดลงแลว ก็จะสามารถกระทํา
กับสวนประกอบท่ีหนึ่ง [ ]1x  ของกลองคนหาได 
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 เม่ือพิจารณาตัวอยางขางตนแลวจะเห็นขอดีของวิธีเชิงองคประกอบ คือ ในการแกปญหา
ระบบสมการไมเชิงเสนโดยระเบียบวิธีของนิวตันหลายมิติ จําเปนตองมีการทําเมทริกซผกผัน   แต
วิธีเชิงองคประกอบเปนวิธีท่ีทํากับระบบในลักษณะกึ่งหนึ่งมิติ ซ่ึงไมจําเปนตองทําเมทริกซผกผัน 
ดังนั้นการใชเลขคณิตแบบชวงสวนเพ่ิม (extended interval arithmetric) ก็จะทําใหวิธีเชิง
องคประกอบ สามารถนํามาใชไดกับทุกกรณี  ยิ่งกวานั้นสําหรับแตละองคประกอบ [ ] j

x  จํานวน 

n  ตัวของกลองคนหา ท่ีจะแทนลงในฟงกชัน if  ท่ีแตกตางกันจํานวน n ฟงกชัน สามารถท่ีจะ
เลือกตัดทอน (prune) ชวง [ ] j

x  ได ซ่ึงทําใหวิธีนิวตันเชิงองคประกอบมีประสิทธิภาพสูง 

 
3.2 ตัวดําเนินการนิวตันเชงิองคประกอบ cmpN  
 
 จะวิเคราะหวิธีเชิงองคประกอบจากทฤษฎีคากลาง(mean-value theorem) เหมือนกับวิธีนิว
ตันแบบชวงในหนึ่งมิติแบบปกติ 

 กําหนดให  ( )1, :T n n
nf f f D= ⊆ →  ซ่ึงเปนฟงกชันท่ีจะทําการพิจารณา    

เลือกฟงกชัน if  มาหน่ึงตัว และละคาตัวแปรทุกตัวยกเวน jx  ใหตรึงคาไว  เราก็จะไดฟงกชันคา
จริงหนึ่งมิติ 

( )
~

* * * *
1 1 1( )( ) ,..., , , ,...,j i j j j nf ij x f x x x x x− +=  

 

เม่ือ { }, 1,2,...,i j n∈  และ *
kx ∈    ( )k j≠  

 ตัวแปรคาจริง jx   จะเปล่ียนแปลงอยูภายในสวนประกอบท่ี j  [ ] j
x   ของกลองคนหา 

[ ] 2 x I∈    ดังนั้นเม่ือนําทฤษฎีคากลางมาใชจะได 
 

  [ ] ( )
'~ ~ ~

: ( )( ) ( )( ) ( )( )j j j jj
x f ij c f ij x f ij c xξ ξ∃ ∈ − = −              (3.3) 

 
เม่ือ [ ]j j

x x∈  และ [ ]( )j j
c m x=    

 จากนยิามของ 
~

( )f ij  ท่ีไดกําหนดมา อนุพันธ 
'~
( )f ij  จะเปนอนุพันธยอย  i

j

f
x
∂
∂
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 สมมติวา * nx ∈  เปนรากของ f  และ 
'~
( ) 0f ij ≠   สมการ (3.3)  สามารถแปลงไป

เปนสมการดังนี้ 
 

~

*
'~

( )( )

( )( )

j
j j

f ij c
x c

f ij ξ
= −                              (3.4) 

 

 เพราะวา *x   ทําให if  มีคาเปนศูนย ดังนัน้ตัวแปรท่ีไมทราบคา [ ] j
xξ ∈   แทนคาลงใน

สมการ (3.4) จะได 
 

[ ]

~

*
'~

( )( )

( )( )

j
j j

j

f ij c
x c

f ij x
∈ − = Ν                            (3.5) 

 

 อยางไรก็ตามถา  [ ]
'~

0 ( )( )
j

f ij x∈   ในกรณนีีจ้ะใชการหารแบบชวงสวนเพิ่ม (extended 

interval division)  

 ขอมูลอยางเดียวของ * ( )kx k j≠   ท่ีปรากฏในฟงกชัน 
~

( )f ij  คือเปนคาชวง   ถากลอง

คนหาคือ [ ] [ ] [ ]( )1
,...,  

T n
n

x x x I= ∈  เม่ือ *
kx  เปล่ียนแปลงอยูในชวง [ ]kx    แลวแทนคาแต

ละ * ( )kx k j≠   ดวยชวง [ ]kx   เราก็จะไดซุปเปอรเซต (super set) ของ Ν  เพราะยังความเปนเซต
ยอยอยู  ดังนั้นจะได 
 

  
[ ] [ ] [ ] [ ]( )

[ ] [ ]( )
1 1 1

1

,..., , , ,...,

,...,

i jj j n
j

i
n

j

f x x c x x
c f x x

x

− +Ν ⊆ −
∂
∂

 

 
 เราสามารถนิยามตัวดําเนินการไดตามน้ี  ซ่ึงใชสวนประกอบจํานวน i  ลําดับของระบบ
สมการ ท่ีกระทํากับสวนประกอบจํานวน j ลําดับของกลองคนหา 
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บทนิยาม   กําหนดให : n nf D ⊆ →  , ( )1,...,
T

nf f f=   ซ่ึงเปนฟงกชัน

ตอเนื่องท่ีหาอนุพันธได และกําหนดให  [ ] [ ] [ ]( )1
,...,  

T n
n

x x x I= ∈   เปนเวกเตอรชวง ซ่ึง 

[ ]x D⊆  และ { }, 1,2,...,i j n∈   เม่ือโอเปเรเตอรนิวตันแบบชวงเชิงองคประกอบ นิยามโดย 
 

[ ]( ) [ ]( )
[ ] [ ] [ ]( ) [ ] [ ]( )

[ ] [ ]( )
1 1 1

1

,..., , , ,...,
, ,

,...,

i j j j n
cmp j

i
n

j

f x x m x x x
N x i j m x f x x

x

− +
−

∂
∂

      (3.6) 

 

จากสมการ (3.6) เห็นวา [ ] [ ]( )1
,...,i

n
j

f x x
x
∂
∂

หรือจาโคเบียนเมทริกซ ซ่ึงเปนคาชวงคาหนึ่งทําให

การทํา cmpN  เปนการหารแบบธรรมดาโดยไมตองมีการทําเมทริกซผกผัน 
 


